
วิชา 206111 ภาคเรียนที่ 1/2560 
แบบฝึกหัดทบทวน: การเปลี่ยนตัวแปร (พื้นฐาน)...ฝึกฝน ฝึกฝน

สูตร 1
∫

undu =
un+1

n + 1
+ C , n 6= −1

จงหาอินทิกรัลต่อไปนี้
∫

(2x + 1)3 dx

∫ √
2x + 1 dx

∫
1

(2x + 1)2
dx

∫
1

(
√

2x + 1)2
dx

∫
x(3x2 − 1)3 dx

∫
x
√

3x2 − 1 dx

∫
x

(3x2 − 1)2
dx

∫
x√

3x2 − 1
dx

∫
sin3 x cos x dx

∫
cos x√
sin x

dx

∫ √

sin x cos x dx

∫
cos x

sin2 x
dx

∫
cos3 x sin x dx

∫
sin x√
cos x

dx

∫ √
cos x sin x dx

∫
sin x

cos2 x
dx

∫
tan3 x sec2 x dx

∫
sec2 x√
tan x

dx

∫ √
tan x sec2 x dx

∫
sec2 x

tan2 x
dx

∫
cot3 x cosec2 x dx

∫
cosec2 x√

cot x
dx

∫ √
cot x cosec2 x dx

∫
cosec2 x

cot2 x
dx

∫
(ex + 1)3ex dx

∫
(5x + 1)35x dx

∫
arcsin3 x√

1− x2
dx

∫
arctan3 x

1 + x2
dx

สูตร 2
∫

1

u
du = ln |u|+ C

จงหาอินทิกรัลต่อไปนี้
∫

1

2x + 1
dx

∫
x

x2 + 1
dx

∫
x2

x3 + 1
dx

∫
x3

x4 + 1
dx

∫
cos x

sin x
dx

∫
sin x

cos x
dx

∫
sec2 x

tan x
dx

∫
cosec2 x

cot x
dx

∫
ex

ex + 1
dx

∫
3x

3x + 1
dx

∫
5x

5x − 1
dx

∫
2x

2x + 3
dx
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สูตร 3
∫

sin u du = −cos u + C

จงหาอินทิกรัลต่อไปนี้
∫

sin 2x dx

∫
sin(2x + 1) dx

∫
x sin(x2) dx

∫
x2 sin(x3) dx

∫
sin(ln x)

x
dx

∫
ex sin(ex) dx

∫
ex sin(ex + 1) dx

∫
3x sin(3x) dx

สูตร 4
∫

cos u du =  sin u + C

จงหาอินทิกรัลต่อไปนี้
∫

cos 2x dx

∫
cos(2x + 1) dx

∫
x cos(x2) dx

∫
x2 cos(x3) dx

∫
cos(ln x)

x
dx

∫
ex cos(ex) dx

∫
ex cos(ex + 1) dx

∫
3x cos(3x) dx

สูตร 5
∫

sec2 u du = tan u + C

จงหาอินทิกรัลต่อไปนี้
∫

sec2 2x dx

∫
sec2(2x + 1) dx

∫
x sec2(x2) dx

∫
x2 sec2(x3) dx

∫
sec2(ln x)

x
dx

∫
ex sec2(ex) dx

∫
ex sec2(ex + 1) dx

∫
3x sec2(3x) dx

สูตร 6
∫

cosec2 u du = − cot u + C

จงหาอินทิกรัลต่อไปนี้
∫

cosec2 2x dx

∫
cosec2(2x + 1) dx

∫
x cosec2(x2) dx

∫
x2 cosec2(x3) dx

∫
cosec2(ln x)

x
dx

∫
ex cosec2(ex) dx

∫
ex cosec2(ex + 1) dx

∫
3x cosec2(3x) dx
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สูตร 7
∫

sec u tan u du = sec u + C

จงหาอินทิกรัลต่อไปนี้
∫

sec 2x tan 2x dx

∫
sec(ln x) tan(ln x)

x
dx

∫
ex sec ex tan ex dx

สูตร 8
∫

cosec u cot u du = − cosec u + C

จงหาอินทิกรัลต่อไปนี้
∫

cosec 2x cot 2x dx

∫
cosec(ln x) cot(ln x)

x
dx

∫
ex cosec ex cot ex dx

สูตร 9
∫

tan u du = ln | sec u|+ C

จงหาอินทิกรัลต่อไปนี้
∫

tan 2x dx

∫
tan(2x + 1) dx

∫
x tan(x2) dx

∫
x2 tan(x3) dx

∫
tan(ln x)

x
dx

∫
ex tan(ex) dx

∫
ex tan(ex + 1) dx

∫
7x tan(7x) dx

สูตร 10
∫

cot u du = ln | sin u|+ C

จงหาอินทิกรัลต่อไปนี้
∫

cot 2x dx

∫
cot(2x + 1) dx

∫
x cot(x2) dx

∫
x2 cot(x3) dx

∫
cot(ln x)

x
dx

∫
ex cot(ex) dx

∫
ex cot(ex + 1) dx

∫
2x cot(2x) dx

สูตร 11
∫

sec u du = ln | sec u + tan u|+ C

จงหาอินทิกรัลต่อไปนี้
∫

sec 2x dx

∫
sec(2x + 1) dx

∫
x sec(x2) dx

∫
x2 sec(x3) dx

∫
sec(ln x)

x
dx

∫
ex sec(ex) dx

∫
ex sec(ex + 1) dx

∫
3x sec(3x) dx
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สูตร 12
∫

cosec u du = ln | cosec u− cot u|+ C

จงหาอินทิกรัลต่อไปนี้
∫

cosec 2x dx

∫
cosec(2x + 1) dx

∫
x cosec(x2) dx

∫
x2 cosec(x3) dx

∫
cosec(ln x)

x
dx

∫
ex cosec(ex) dx

∫
ex cosec(ex + 1) dx

∫
3x cosec(3x) dx

สูตร 13
∫

eu du = eu + C

จงหาอินทิกรัลต่อไปนี้
∫

e2x dx

∫
e−x dx

∫
e−3x dx

∫
e2x+1 dx

∫
xex2

dx

∫
x2ex3

dx

∫
esin x cos x dx

∫
ecos x sin x dx

∫
etan x sec2 x dx

∫
ecot x cosec2 x dx

∫
esec x sec x tan x dx

∫
ecosec x cosec x cot x dx

∫
earcsin x

√
1− x2

dx

∫
earctan x

1 + x2
dx

สูตร 14
∫

au du =
au

ln a
+ C

จงหาอินทิกรัลต่อไปนี้
∫

23x dx

∫
2−x dx

∫
2−3x dx

∫
22x+1 dx

∫
x2x2

dx

∫
x22x3

dx

∫
2sin x cos x dx

∫
3cos x sin x dx

∫
7tan x sec2 x dx

∫
5cot x cosec2 x dx

∫
7sec x sec x tan x dx

∫
2cosec x cosec x cot x dx

∫
3arcsin x

√
1− x2

dx

∫
5arctan x

1 + x2
dx
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สูตร 15
∫

1√
a2 − u2

du = arcsin
u

a
+ C

จงหาอินทิกรัลต่อไปนี้
∫

1√
5− x2

dx

∫
x√

4− x4
dx

∫
x2

√
9− x6

dx

∫
1

x
√

5− (ln x)2
dx

∫
cos x√

2− sin2 x
dx

∫
sin x√

3− cos2 x
dx

∫
sec2 x√

9− tan2 x
dx

∫
cosec2 x√
4− cot2 x

dx

∫
ex

√
2− e2x

dx

∫
3x

√
5− 32x

dx

∫
sec x tan x√
4− sec2 x

dx

∫
cosec x cot x√
9− cosec2 x

dx

สูตร 16
∫

1

a2 + u2
du =

1

a
arctan

u

a
+ C

จงหาอินทิกรัลต่อไปนี้
∫

1

5 + x2
dx

∫
x

4 + x4
dx

∫
x2

9 + x6
dx

∫
1

x(5 + (ln x)2)
dx

∫
cos x

2 + sin2 x
dx

∫
sin x

3 + cos2 x
dx

∫
sec2 x

9 + tan2 x
dx

∫
cosec2 x

4− cot2 x
dx

∫
ex

2 + e2x
dx

∫
3x

5 + 32x
dx

∫
sec x tan x

4 + sec2 x
dx

∫
cosec x cot x

9 + cosec2 x
dx
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